
Clasa a 9 a 

Barem de corectare 

Subiectul 1 

 a) Tinand cont de faptul ca 
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b)Din a) rezultă 3 3a a   a soluție a ecuației 3 3 33 0 0x x x x a a         
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Subiectul 2 

Metoda 1 

 14 + 14 ∙ 4𝑥 + 14 ∙ 9𝑥 = 1 + 4 ∙ 4𝑥 + 9 ∙ 9𝑥 + 4 ∙ 2𝑥 + 6 ∙ 3𝑥 + 12 ∙ 6𝑥  1p 

 13 + 10 ∙ 4𝑥 + 5 ∙ 9𝑥 − 4 ∙ 2𝑥 − 6 ∙ 3𝑥 − 12 ∙ 6𝑥 = 0     1p 

 4 + 9 + 4𝑥 + 9 ∙ 4𝑥 + 9𝑥 + 4 ∙ 9𝑥 − 4 ∙ 2𝑥 − 6 ∙ 3𝑥 − 12 ∙ 6𝑥 = 0   1p 

 (4 − 4 ∙ 2𝑥 + 4𝑥) + (9 − 6 ∙ 3𝑥 + 9𝑥) + (9 ∙ 4𝑥 − 12 ∙ 6𝑥 + 4 ∙ 9𝑥) = 0  1p 

 (2 − 2𝑥)2 + (3 − 3𝑥)2 + (3 ∙ 2𝑥 − 2 ∙ 3𝑥)2 = 0     1p 

 {
2 − 2𝑥 = 0
3 − 3𝑥 = 0

3 ∙ 2𝑥 − 2 ∙ 3𝑥 = 0
         1p 

 𝑥 = 1           1p

                ------------

            7p 

 

Metoda 2 

Folosim inegalitatea Cauchy-Buniakowski-Schwartz: 
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pentru 𝑎1 = 1, 𝑎2 = 2, 𝑎3 = 3, 𝑏1 = 1, 𝑏2 = 2𝑥 , 𝑏3 = 3𝑥................................................2p 

 și avem: 

 (1 + 4 + 9)(1 + 2𝑥 + 3𝑥) ≥ (1 + 2 ∙ 2𝑥 + 3 ∙ 3𝑥)2..............................................................3p 

cu egalitate pentru 1 =
2

2𝑥
=

3

3𝑥
 adică pentru 𝑥 = 1.................................................................2p 

 

 



Subiectul 4 

 

Pentru  z iz  se obţine    3 2f z i z i f iz      .............................................................1p 

Înlocuim  f iz  din relaţia iniţială      3 2 3 2f z i z i z i f z           

   3 4f z i z f z    . Din ultima relaţie, dacă z z  obţinem    3 4f z i z f z     

  3 4 3 4i z iz f z       15 16i z f z   .........................................................................3p 

   15 15f z i z       f z i z  , z  . .................................................................1p 

 Fie w , atunci ecuaţia  f z w  are soluţia unică  z iw  , deci  f  este bijectivă .......... 2p 

 

( Sau:    2 ,f f z i iz i z z z          1f f      f  este inversabilă deci bijectivă ). 




